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Data rozpoczecia studiéw  |pazdziernik 2023 r. Rok akademicki realizacji 2025/2026

przedmiotu

Poziom ksztatcenia I stopnia - licencjackie Grupa zaje¢

Forma studiow stacjonarne Sposob realizacji na uczelni

Rok studiow 3 Jezyk wyktadowy polski

Semestr studiéw 5 Liczba punktéw ECTS 2.0

Profil ksztatcenia ogolnoakademicki Forma zaliczenia zaliczenie

Jednostka prowadzaca Rektor -> Wydziat Matematyki, Fizyki i Informatyki -> Instytut Matematyki -> Zaktad Topologii

Imie i nazwisko Odpowiedzialny za przedmiot dr Krzysztof Kowitz

wyktadowcy (wyktadowcow) |Prowadzacy zajecia z przedmiotu

Formy zaje¢ Forma zaje¢ Wyktad Cwiczenia Laboratorium | Projekt Seminarium [RAZEM
Liczba godzin zaje¢ (0.0 0.0 0.0 0.0 30.0 30
W tym liczba godzin zaje¢ na odlegtosc¢: 0.0

Aktywnos¢ studenta Aktywnos¢ studenta [Udziat w zajeciach Udziat w Praca wtasna RAZEM

i liczba godzin pracy dydaktycznych, objetych konsultacjach studenta

planem studiow

Liczba godzin pracy |30 0.0 0.0 30
studenta

Cel przedmiotu Poznanie i zrozumienie najwazniejszych pojec¢ i narzedzi z teorii liczb, a takze zgtgbienie wiedzy w pewnych
szczegolnych obszarach. Celem seminarium jest zdobycie przez studentéw wiedzy, umiejetnosci i
kompetencji matematycznych niezbednych do dalszego rozwoju w pewnych gateziach teorii liczb, a takze
umiejetnos¢ przystepnego przedstawienia wybranych zagadnien pozostatym osobom w grupie. Seminarium
ma tez stuzy¢ nauce zadawania konstruktywnych pytan.
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Efekty uczenia sie
przedmiotu

Efekt kierunkowy

Efekt z przedmiotu

Sposéb weryfikacji i oceny efektu

[MATL3_K02] jest gotéw do
precyzyjnego formutowania pytan,
stuzacych pogtebieniu wtasnego
zrozumienia danego tematu lub
odnalezieniu brakujacych
elementéw rozumowania

Student potrafi formutowac
pytania stuzace pogtebieniu
wiasnego rozumienia danego
tematu lub odnalezieniu
brakujgcych elementow
rozumowania.

[SK1] wypowiedz ustna/rozmowa/
dyskusja

[SK5] realizacja zadania
problemowego

[SK8] obserwacja samodzielnej
lub zespotowej pracy studenta

[MATL3_KO04] jest gotow do
zrozumienia i docenienia
znaczenia uczciwosci
intelektualnej w dziataniach
wiasnych i innych osob; etycznego
postepowania

Student rozumie znaczenie
uczciwosci intelektualnej w
dziataniach witasnych i innych
0sob.

[SK1] wypowiedz ustna/rozmowa/
dyskusja

[MATL3_KO05] jest gotow do
samodzielnego wyszukiwania
informaciji w literaturze, takze w
jezykach obcych

Student potrafi samodzielnie
wyszukiwa¢ informacje w
literaturze fachowej,
przygotowujac wystapienia przed
grupa.

[SK1] wypowiedz ustna/rozmowa/
dyskusja

[SK8] obserwacja samodzielnej
lub zespotowej pracy studenta

[MATL3_KO06] jest gotéw do
formutowania opinii na temat
podstawowych zagadnien
matematycznych

Student aktywnie uczestniczy w
seminarium.

[SK1] wypowiedz ustna/rozmowa/
dyskusja

[MATL3_U16] potrafi méwi¢ o
zagadnieniach matematycznych
zrozumiatym, potocznym jezykiem

Student nabywa umiejetnosci
wyrazania tresci w mowie i w
pismie, potrafi okresli¢ swoje
zainteresowania w

matematycznych dyskusjach.

[SU1] wypowiedz ustna/rozmowa/
dyskusja

[SUZ2] prezentacja/projekt/referat/
raport

[SU8] obserwacja samodzielnej
lub zespotowej pracy studenta

[MATL3_KO01] jest gotéw do
uznania ograniczenia wiasnej
wiedzy i jest gotow do dalszego
ksztatcenia

Student zna ograniczenia wlasnej
wiedzy i rozumie potrzebe
dalszego ksztatcenia.

[SK1] wypowiedz ustna/rozmowa/
dyskusja

[SK8] obserwacja samodzielnej
lub zespotowej pracy studenta

[MATL3_W13] zna i rozumie
uwarunkowania prawne i etyczne
zwigzane z dziatalnos$cig naukowa
i dydaktyczng

Student zdobywa wiedze na temat
uwarunkowan prawnych i
etycznych w dziatalnosci
naukowe;.

[SW1] wypowiedz ustna/rozmowa/
dyskusja

[MATL3_W14] zna i rozumie
podstawowe pojecia i zasady z
zakresu ochrony wiasnosci
przemystowe;j i prawa autorskiego,
potrafi korzysta¢ z zasobow
informacji patentowej

Student zdobywa wiedze na temat
prawa autorskiego i wkasnosci
intelektualne;.

[SW1] wypowiedz ustna/rozmowa/
dyskusja

[MATL3_U15] potrafi przygotowaé¢
wystgpienia ustne w jezyku
polskim i co najmniej jednym
obcym, dotyczace wybranych
zagadnien matematycznych z
wykorzystaniem réznych zrodet
wiedzy

Student umie przygotowac
wystapienia ustne, potrafi
przygotowac referat i
przeprowadzi¢ jego prezentacje
na zadany temat.

[SU1] wypowiedz ustna/rozmowa/
dyskusja

[SU2] prezentacja/projekt/referat/
raport

[SU8] obserwacja samodzielnej
lub zespotowej pracy studenta

[MATL3_K10] jest gotéw do
analizowania danych i
komunikowania wnioskéw z takiej
analizy w przystepnej formie

Student potrafi analizowa¢ dane i
wyciggaé z nich wnioski w
przystepnej formie.

[SK1] wypowiedz ustna/rozmowa/
dyskusja

[SK8] obserwacja samodzielnej
lub zespotowej pracy studenta

[MATL3_KO09] jest gotéw do
krytycznej oceny argumentow,
znajdowania luk w
rozumowaniach i konstruktywnej
krytyki w stosunku do rozumowan
innych oséb

Student potrafi znalez¢ luki lub
btedy w rozumowaniach innych
0s06b i w sposdéb kulturalny
przedstawic je.

[SK1] wypowiedz ustna/rozmowa/
dyskusja
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Tresci przedmiotu

1. Arytmetyka modulo i inne podstawowe narzedzia teorii liczb.

2. Réwnania diofantyczne.

3. Liczby Catalana i ich zastosowania.

4. Réwnania Pella.

5. Liczby tréjkatne.

6. Liczby Pella-Lucasa.

7. Liczby i twierdzenie Sophie-Germain.

8. Tozsamos$é Lockwood.

9. Liczby brazylijskie.

10. Funkcje tworzace.

Wymagania wstepne
i dodatkowe

Sposoby i kryteria
oceniania osigganych
efektow uczenia sie

Sposéb oceniania (sktadowe)

Prog zaliczeniowy

Sktadowa oceny kohncowej

Obserwacja postawy studenta na [100.0% 0.0%
zajeciach

Aktywnos$é w dyskusji 100.0% 0.0%
Prezentacja/referat 51.0% 100.0%

Zalecana lista lektur

Podstawowa lista lektur

1. Dujella, Andrej, Number theory. Translated from the Croatian by
Petra Svob, Manualia Universitatis Studiorum Zagrabiensis, Zagreb:
Skolska Knjiga, ISBN: 978-953-0-30897-8, 2021.

2. Schott, Bernard, Les nombres bresiliens, Quadrature 76, 3038, 2010.

3. Koshy, Thomas, Catalan numbers with applications, Oxford

University Press, USA, 2008.

4. Koshy, Pell and Pell - Lucas Numbers with Applications, Springer
Science+Business Media New York, USA, 2014.

5. Ribenboim, Paulo, Wielkie twierdzenie Fermata dla laikow,
Wydawnictwa Naukowo-Techniczne, Warszawa, 2001.
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Uzupetniajaca lista lektur

1. Steuding, Jorn, Diophantine analysis, Discrete Mathematics and its
Applications, ISBN: 1 58488-482-7, 2005.

2. Burger, Edward B., Exploring the number jungle: A journey into
diophantine analysis, Stu dent Mathematical Library, American
Mathematical Society (AMS), vol. 8, ISBN: 0-8218 2640-9, 2000.

3. Sierpinski, Wactaw, Elementary theory of numbers, vol. 42, PWN-
Panstwowe Wydawnictwo Naukowe, Warszawa, 1964.

4. Zarzycki, Piotr, Teoria liczb z programem Mathematica,
Wydawnictwo Naukowe PWN, 2022.

5. Jon Grantham and Hester Graves, Brazilian primes which are also
Sophie Germain primes, Integers 20, Paper No. A32, 4, 2020.

Adresy eZasobdw

Przyktadowe zagadnienia/ 1. Czy istnieje nieskonczenie wiele liczb pierwszych Catalana?

przyktadowe pytania/
realizowane zadania

2. Twierdzenie Sophie Germain.

3. Rozwigzywanie réwnan diofantycznych oraz réwnan Pella.

Praktyki zawodowe Nie dotyczy
w ramach przedmiotu

Dokument wygenerowany elektronicznie. Nie wymaga pieczeci ani podpisu.
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